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PhÇn 1 : h×nh häc ph¼ng
A.    lý thuyÕt:
I.§­êng trßn:
1,§Þnh nghÜa:
       TËp hîp c¸c ®iÓm c¸ch ®iÓm 0 cho tr­íc mét kho¶ng c¸ch R > 0 kh«ng ®æi gäi lµ ®­êng trßn t©m 0 b¸n kÝnh R . KÝ hiÖu : ( 0 ; R)

2, VÞ trÝ t­¬ng ®èi:
* Cña mét ®iÓm víi mét ®­êng trßn :

xÐt (0 ; R ) vµ ®iÓm M bÊt k×

	vÞ trÝ t­¬ng ®èi
	HÖ thøc

	M n»m ngoµi ( O ; R )
	OM > R

	M n»m trªn ( O ; R ) hay M thuéc     ( O ; R)
	OM = R

	M n»m trong ( O ; R )
	OM < R


* Cña mét ®­êng th¼ng víi mét ®­êng trßn :

xÐt ( O ; R ) vµ ®­êng th¼ng a bÊt k×  ( víi d lµ kho¶ng c¸ch tõ  t©m O ®Õn ®­êng th¼ng a )

	vÞ trÝ t­¬ng ®èi
	Sè ®iÓm chung
	HÖ thøc

	a c¾t ( O ; R )
	2
	d < R

	 a tiÕp xóc ( O ; R )
	1
	d = R

	a vµ ( O ; R ) kh«ng giao nhau
	0
	d > R


* Cña hai ®­êng trßn :

xÐt ( O;R) vµ (O’; R’) ( víi d = O O’ ) 
	vÞ trÝ t­¬ng ®èi
	Sè ®iÓm chung
	HÖ thøc

	Hai ®­êng trßn c¾t nhau
	2
	R – r < d < R- r

	Hai ®­êng trßn tiÕp xóc nhau : 

+ tiÕp xóc ngoµi :

+ tiÕp xóc trong :
	1
	d = R + r

d = R – r

	Hai®­êng trßn kh«ng giao nhau :

+hai ®­êng trßn ë ngoµi nhau :

+®­êng trßn lín ®ùng ®­êng trßn nhá :
	0
	d > R + r

d < R -r


3 . TiÕp tuyÕn cña ®­êng trßn :
a. §Þnh nghÜa : 

®­êng th¼ng d ®­îc gäi lµ tiÕp tuyÕn cña mét ®­êng trßn nÕu nã chØ cã mét ®iÓm chung víi ®­êng ®ã .

b, TÝnh chÊt :
+ TÝnh chÊt 1 : NÕu mét ®­êng th¼ng lµ mét tiÕp tuyÕn cña mét ®­êng trßn th× nã vu«ng gãc víi b¸n kÝnh ®I qua  tiÕp ®iÓm .

+ TÝnh chÊt 2 : NÕu hai tiÕp tuyÕn cña mét ®­êng trßn c¾t nhau t¹i mét ®iÓm th× giao ®iÓm nµy c¸ch ®Òu hai tiÕp ®iÓm vµ tia kÎ tõ giao ®iÓm ®ã qua t©m ®­êng trßn lµ tia ph©n gi¸c cña gãc t¹o bëi hai tiÕp tuyÕn .

c, C¸ch chøng minh :

· C¸ch 1 : chøng minh ®­êng th¼ng ®ã cã mét ®iÓm chung víi ®­êng trßn ®ã .

· C¸ch 2 : chøng minh ®­êng th¼ng ®ã vu«ng gãc víi b¸n kÝnh cña ®­êng trßn ®ã t¹i mét ®iÓm vµ ®iÓm  ®ã thuéc ®­êng trßn .

4 . Quan hÖ gi÷a ®­êng kÝnh vµ d©y cung :

* §Þnh lÝ 1 : §­êng kÝnh vu«ng gãc víi mét d©y cung th× chia d©y cung Êy ra thµnh hai phÇn b»ng nhau .

* §Þnh lÝ 2 : §­êng kÝnh ®i qua trung ®iÓm cña mét d©y cung kh«ng ®i qua t©m th× vu«ng gãc víi d©y cung Êy.

5 . Quan hÖ gi÷a d©y cung vµ kho¶ng c¸ch ®Õn t©m :

* §Þnh lÝ 1 : Trong mét ®­êng trßn hai d©y cung b»ng nhau khi vµ chØ khi chóng c¸ch ®Òu t©m .

* §Þnh lÝ 2 : Trong hai d©y cung kh«ng b»ng nhau cña mét ®­êng trßn, d©y cung lín h¬n khi vµ chØ khi nã gÇn t©m h¬n .

II. Gãc trong ®­êng trßn:
1, C¸c lo¹i gãc trong ®­êng trßn:
- Gãc ë t©m

- Gãc néi tiÕp

- Gãc cã ®Ønh ë bªn trong hay bªn ngoµi ®­êng trßn

- Gãc t¹o bëi tia tiÕp tuyÕn vµ d©y cung

2, Mèi quan hÖ gi÷a cung vµ d©y cung:
* §Þnh lÝ 1: §èi víi hai cung nhá trong mét ®­êng trßn:

        a, Hai cung b»ng nhau c¨ng hai d©y b»ng nhau

        b, §¶o l¹i, hai d©y b»ng nhau tr­¬ng hai cung b»ng nhau.

* §Þnh lÝ 2: §èi víi hai cung nhá trong mét ®­êng trßn:

         a, Cung lín h¬n c¨ng d©y lín h¬n

         b, D©y lín h¬n tr­¬ng cung lín h¬n.

3, Tø gi¸c néi tiÕp:

a, §Þnh nghÜa:

Tø gi¸c néi tiÕp mét ®­êng trßn lµ tø gi¸c cã bèn ®Ønh n»m trªn mét ®­êng trßn . §­¬ng trßn ®ã ®­îc gäi lµ ®­êng trßn ngo¹i tiÕp tø gi¸c.

b, C¸ch chøng minh :

* C¸ch 1: chøng minh bèn ®Ønh cña tø gi¸c cïng thuéc mét ®­êng trßn

* C¸ch 2: chøng minh tø gi¸c cã tæng hai gãc ®èi diÖn b»ng 1800
* C¸ch 3: chøng minh tø gi¸c cã hai ®Ønh kÒ nhau nh×n c¹nh ®èi diÖn d­íi cïng mét gãc. 

B.  Bµi tËp:

Bµi 1: Cho tam gi¸c ABC ( ¢= 1v ), ®­êng cao AH. §­êng trßn ®­êng kÝnh AH c¾t c¸c c¹nh AB, AC lÇn l­ît t¹i E vµ F.

a. CM: tø gi¸c AEHF lµ h×nh ch÷ nhËt.

b. CM: tø gi¸c EFCB néi tiÕp.

c. §­êng th¼ng qua A vu«ng gãc víi EF c¾t BC t¹i I. Chøng minh I lµ trung ®iÓm cña BC.

d. CMR: NÕu S  ABC = 2. S AEHF th× tam gi¸c ABC vu«ng c©n.
     Bµi 2: Cho tam gi¸c ABC cã ba gãc nhän. §­êng trßn t©m O ®­êng kÝnh BC c¾t AB, AC theo thø tù t¹i D, E. Gäi I lµ giao ®iÓm cña BE vµ CD.
a. Chøng minh AI vu«ng gãc víi BC.

b. Chøng minh gãc IDE = gãc IAE.

c. Chøng minh :  AE . EC = BE . EI.

d. Cho gãc BAC = 600 . Chøng minh tam gi¸c DOE ®Òu.
Bµi 3: Cho tam gi¸c ABC nhän néi tiÕp (O). §­êng cao AH cña tam gi¸c ABC c¾t (O) t¹i D , AO kÐo dµi c¾t (O) t¹i E.

a. Chøng minh tø gi¸c BDEC lµ h×nh thang c©n.

b. Gäi M lµ ®iÓm ch×nh gi÷a cña cung DE, OM c¾t BC t¹i I. Chøng minh I lµ trung ®iÓm cña BC.
c. TÝnh b¸n kÝnh cña (O) biÕt BC = 24 cm vµ IM = 8 cm.

Bµi 5: Trªn nöa ®­êng trßn t©m O ®­êng kÝnh AB lÊy hai ®iÓm M vµ N sao cho c¸c cung AM, MN, NB b»ng nhau. Gäi P lµ giao ®iÓm cña AM vµ BN, H lµ giao ®iÓm cña AN víi BM. CMR:
a. Tø gi¸c AMNB lµ h×nh thang c©n.

b. PH ┴ AB. Tõ ®ã suy ra P, H, O th¼ng hµng.

c. ON lµ tiÕp tuyÕn cña ®­êng trßn ®­¬nngf kÝnh PH.
Bµi 6: Chi (O, R) , d©y cung AB < 2R. Gäi M lµ ®iÓm chÝnh gi÷a cña cung nhá AB. KÎ hai d©y MC, MD lÇn l­ît c¾t AB t¹i E vµ F. CMR:

a. Tam gi¸c MAE vµ MCA ®ång d¹ng.

b.  ME . MC = MF . MD.

c. Tø gi¸c CEFD néi tiÕp.

d. Khi 
[image: image1.wmf]3

R

AB

=
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     Bµi 7: Cho tam gi¸c ABC vu«ng c©n t¹i A ( AB > AC ), ®­êng cao AH. VÏ ®­êng trßn t©m I ®­êng kÝnh BH c¾t AB t¹i E, ®­êng trßn t©m K ®­êng kÝnh CH c¾t AC t¹i F.

a. Tø gi¸c AEHF lµ h×nh g×?

b. Chøng minh tø gi¸c BEFC néi tiÕp.

c. Chøng minh AE . AB = AF . AC.

d. Chømg minh EF lµ tiÕp tuyÕn chung cña (O) vµ (I).
e. Gäi Ax lµ tiÕp tuyÕn cña ®­êng trßn ngo¹i tiÕp tam gi¸c ABC. Chøng minh Ax // EF.

Bµi 8: Cho tam gi¸c ABC vu«ng c©n t¹i A. §iÓm D thuéc AB. Qua B vÏ ®­êng th¼ng vu«ng gãc víi CD t¹i H, ®­êng th¼ng BH c¾t CA t¹i E.
a. Chøng minh tø gi¸c AHBC néi tiÕp.

b. TÝnh gãc AHE.

c. Chøng minh tam gi¸c EAH vµ EBC ®ång d¹ng.

d. Chøng minh AD = AE.

e. Khi ®iÓm D di chuyÓn trªn c¹nh AB th× ®iÓm H di chuyÓn trªn ®­êng nµo?

Bµi 9: Tø gi¸c ABCD néi tiÕp ®­êng trßn ®­êng kÝnh AC ( AB > BC ; AD > CD ). Gäi E lµ giao ®iÓm cña AB vµ CD, F lµ giao ®iÓm cña AD vµ BC. Chøng minh r»ng:
a. EF ┴ AC
b. DA . DF = DC . DE

c. Tø gi¸c BDFE néi tiÕp.
Bµi 10: Cho ®­êng trßn t©m O ®­êng kÝnh BC, ®iÓm A thuéc (O). VÏ b¸n kÝnh OK // BA ( K vµ A n»m cïng phÝa ®èi víi BC ). TiÕp tuyÕn víi ®­êng trßn (O) t¹i C c¾t OK t¹i I.
a. Chøng minh IA lµ tiÕp tuyÕn cña (O).

b. Chøng minh CK lµ tia ph©n gi¸c cña gãc ACI.

c. Cho BC = 30 cm; AB = 18 cm. TÝnh OI, CI.
PhÇn 2: H×nh häc kh«ng gian.
A.Lý thuyÕt:
	
	1. H×nh trô:
Sxq  = 2(R.h           R: b¸n kÝnh ®¸y
V =  = (R2.h          h: chiÒu cao.


	
	2H×nh nãn:
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 R: b¸n kÝnh ®¸y
 l: ®­êng sinh; h: chiÒu cao.

	
	3H×nh nãn côt:

[image: image3.wmf](

)

(

)

22

.

.

3

xq

SRrl

h

VRrRr

p

p

=+

=++


 R,r: b¸n kÝnh 2 ®¸y
l: ®­êng sinh; h: chiÒu cao.

	
	             4 Hình cầu
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R: bán kính hình cầu .   d: đường kính mặt cầu



B. Bµi tËp:
Bµi 1: Mét thïng h×nh trô cã diÖn tÝch xung quanh b»ng tæng diÖn tÝch hai ®¸y, ®­êng cao cña h×nh trô b»ng  6 dm. Hái thïng chøa ®­îc bao nhiªu lÝt n­íc ? ( biÕt r»ng 1 dm3 = 1 lÝt ).

Bµi 2 Mét mÆt ph¼ng qua trôc OO’ cña mét h×nh trô, phÇn mÆt ph¼ng bÞ giíi h¹n bëi h×nh trô ( cßn gäi lµ thiÕt diÖn) lµ mét h×nh ch÷ nhËt cã diÖn tÝch b»ng 72 cm2. TÝnh b¸n kÝnh ®¸y, ®­êng cao cña h×nh trô biÕt r»ng ®­êng kÝnh ®¸y b»ng mét nöa chiÒu cao.
Bµi3:Mét h×nh trô cã thiÕt diÖn qua trôc lµ mét h×nh ch÷ nhËt cã chiÒu dµi 4 cm, chiÒu réng 3 cm. TÝnh Sxq vµ V cña h×nh trô ®ã.
Bµi4: Cho h×nh nãn ®Ønh A, ®­êng sinh AB = 5 cm, b¸n kÝnh ®¸y OB = 3 cm.

a. TÝnh Sxq cña h×nh nãn.

b. TÝnh V cña h×nh nãn.

c. Gäi CD lµ d©y cung cña (O; OB)vu«ng gãc víi OB. CMR: CD ( (AOB).
Bµi5:Cho tam gi¸c ABC vu«ng t¹i A quay mét vßng quanh AB. TÝnh b¸n kÝnh ®¸y, ®­êng cao cña h×nh nãn t¹o thµnh. Tõ ®ã tÝnh Sxq , vµ V cña h×nh nãn biÕt r»ng BC = 6 cm, gãc ACB = 600.

Bµi6:Mét h×nh nãn cã thiÕt diÖn qua trôc lµ mét tam gi¸c ®Òu c¹nh b»ng 4 cm. TÝnh Sxq vµ V .

Bµi7:Mét h×nh nãn côt cã ®­êng cao 12 cm, c¸c b¸n kÝnh ®¸y lµ 10 cm vµ 15 cm.

a. TÝnh Sxq cña h×nh nãn côt.
b. TÝnh V cña h×nh nãn sinh ra h×nh nãn côt ®ã.

Bµi8:Mét h×nh thang ABCD cã gãc A vµ gãc D =900, AB = BC = a , gãc C = 600. TÝnh Stp cña h×nh t¹o thµnh khi quay h×nh thang vu«ng mét vßng xung quanh:

a. C¹nh AD.

b. C¹nh DC.
                                  7  
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